
LATEX TikZposter

Limite d’une fonctionLimite d’une fonction

Limite infinie en ±∞ (f tend vers ±∞ en ±∞)

• lim
x→+∞

f (x) = +∞ si ∀A ∈ R,∃x0 ∈ R,∀x ∈ Df ,
(
x > x0 ⇒ f (x) > A

)
• lim

x→+∞
f (x) = −∞ si ∀A ∈ R,∃x0 ∈ R,∀x ∈ Df ,

(
x > x0 ⇒ f (x) < A

)
• lim

x→−∞
f (x) = +∞ si ∀A ∈ R,∃x0 ∈ R,∀x ∈ Df ,

(
x < x0 ⇒ f (x) > A

)
• lim

x→−∞
f (x) = −∞ si ∀A ∈ R,∃x0 ∈ R,∀x ∈ Df ,

(
x < x0 ⇒ f (x) < A

)

Limite finie en ±∞ (f tend vers un réel ` en ±∞)

En +∞ et en −∞

• lim
x→+∞

f (x) = ` si ∀ε > 0,∃x0 ∈ R,∀x ∈ Df ,
(
x > x0 ⇒ |f (x)− `| < ε

)
• lim

x→−∞
f (x) = ` si ∀ε > 0,∃x0 ∈ R,∀x ∈ Df ,

(
x < x0 ⇒ |f (x)− `| < ε

)
Exemple :

]`− ε, ` + ε[

]x0,+∞[
x

f (x)

y = f (x)

`

lim
x→+∞

f(x) = `

Limite infinie en un réel a (f tend vers ±∞ en un réel a)

• lim
x→a

f (x) = +∞ si ∀A ∈ R,∃δ > 0,∀x ∈ Df ,
(
|x− a| < δ ⇒ f (x) > A

)
• lim

x→a
f (x) = −∞ si ∀A ∈ R,∃δ > 0,∀x ∈ Df ,

(
|x− a| < δ ⇒ f (x) < A

)
Exemple :

lim
x→a

f(x) = +∞

]A,+∞[

x

f (x)

y = f (x)

a

]a− δ, a + δ[

Limite finie en un réel a (f tend vers un réel ` en un réel a)

lim
x→a

f (x) = ` si ∀ε > 0,∃δ > 0,
(
|x− a| < δ ⇒ |f (x)− `| < ε

)
Remarque : si lim

x→a
f (x) = f (a) alors on dit que f est continue en a.

Autrement dit f est continue en a si ∀ε > 0,∃δ > 0,
(
|x− a| < δ ⇒ |f (x)− f (a)| < ε

)


